
Χρηµατοοικονοµική Χρηµατοοικονοµική 
∆ιοίκηση∆ιοίκηση II
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ΧΡΗΜΑΤΟΟΙΚΟΝΟΜΙΚΑ ΧΡΗΜΑΤΟΟΙΚΟΝΟΜΙΚΑ 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ

–– ΡΑΝΤΕΣΡΑΝΤΕΣ



ΡΑΝΤΕΣΡΑΝΤΕΣ

22



ΡΑΝΤΕΣΡΑΝΤΕΣ
��Είναι σειρά (ακολουθία) χρηµατικών Είναι σειρά (ακολουθία) χρηµατικών 
καταβολών σε ίσα χρονικά καταβολών σε ίσα χρονικά 
διαστήµατα.διαστήµατα.

��ΣταθερήΣταθερή και και µεταβλητήµεταβλητή ράνταράντα

33

��ΣταθερήΣταθερή:  :  ίσες χρηµατικές ίσες χρηµατικές 
καταβολέςκαταβολές

��Μεταβλητή: Μεταβλητή: άνισες χρηµατικές άνισες χρηµατικές 
καταβολέςκαταβολές



ΡΑΝΤΕΣΡΑΝΤΕΣ

�� Χαρακτηριστικά Ράντας: Χαρακτηριστικά Ράντας: 
Όρος ή δόσηΌρος ή δόση
Περίοδος ράνταςΠερίοδος ράντας = χρόνος µεταξύ δύο = χρόνος µεταξύ δύο 
καταβολώνκαταβολών

44

�� Ληξιπρόθεσµη: Ληξιπρόθεσµη: καταβολές στο τέλος της καταβολές στο τέλος της 
περιόδουπεριόδου

�� Προκαταβλητέα: Προκαταβλητέα: καταβολές στην αρχή καταβολές στην αρχή 
της περιόδουτης περιόδου

�� Πρόσκαιρη Πρόσκαιρη = ορισµένος αριθµός όρων= ορισµένος αριθµός όρων
�� ∆ιηνεκής ∆ιηνεκής = άπειρος αριθµός όρων= άπειρος αριθµός όρων



Τελική αξίαΤελική αξία η Μέλλουσα Αξία (ΜΑ) η Μέλλουσα Αξία (ΜΑ) –– µη µη 
σταθερής ράνταςσταθερής ράντας (άνισες Ταµειακές ροές)(άνισες Ταµειακές ροές)

55



MA MA ΡάνταςΡάντας

��Είναι το άθροισµα όλων των Είναι το άθροισµα όλων των 
σταθερών χρηµατικών ποσών συν σταθερών χρηµατικών ποσών συν 
τον ανατοκιζόµενο τόκοτον ανατοκιζόµενο τόκο

66



ΤΕΛΙΚΗ ΑΞΙΑ (ΜΑ) ΤΕΛΙΚΗ ΑΞΙΑ (ΜΑ) –– ΜΗ ΣΤΑΘΕΡΗΣ ΜΗ ΣΤΑΘΕΡΗΣ 
ΡΑΝΤΑΣΡΑΝΤΑΣ (άνισες Ταµειακές ροές)(άνισες Ταµειακές ροές)

77



ΤΕΛΙΚΗ ΑΞΙΑ (ΜΑ) –ΣΤΑΘΕΡΗΣ ΡΑΝΤΑΣ
(ίσες Ταµειακές ροές)

• Αν οι όροι είναι ίσοι τότε:

• ΜΑ = C X ληξιπρόθεσµη
i

i n 1)1( −+

8

ΜΑ = C x (ΣΜΑΡ,i,n)

• ΜΑ = C x προκαταβλητέα

• Ή ΜΑ προκαταβλητέας = C x (ΣΜΑΡ,i,n)(1+i)

1(1 ) (1 )ni i

i

++ − +



Μέλλουσα Αξία (ΜΑ)Μέλλουσα Αξία (ΜΑ) σταθερής σταθερής 
ράνταςράντας

Καταθέτοµε σε τράπεζα Καταθέτοµε σε τράπεζα 20002000€€ δόση στο τέλος κάθε δόση στο τέλος κάθε 
χρόνου για χρόνου για 55 χρόνια µε επιτόκιο χρόνια µε επιτόκιο 10%.10%.

Τι ποσό θα έχει συγκεντρωθεί στο τέλος του 5ου Τι ποσό θα έχει συγκεντρωθεί στο τέλος του 5ου 
έτους; (έτους; (C=2000, rate = 10%, n=5)C=2000, rate = 10%, n=5)
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Απάντηση:Απάντηση:

ΜΑ = ΜΑ = C . (C . (ΣΜΑΡ, ι, ΣΜΑΡ, ι, n)n)

ΜΑ = 2000.(συντ. ΜΑ = 2000.(συντ. M.A.M.A. ράντας) =ράντας) =

= 2000. (6,1061) = 12.212 = 2000. (6,1061) = 12.212 €€



Μέλλουσα Αξία µεταβλητής ράνταςΜέλλουσα Αξία µεταβλητής ράντας
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ΜΕΛΛΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΡΟΣΚΑΙΡΗΣ ΜΕΛΛΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΡΟΣΚΑΙΡΗΣ 
ΣΤΑΘΕΡΗΣ ΡΑΝΤΑΣΣΤΑΘΕΡΗΣ ΡΑΝΤΑΣ
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ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ –– ΜΗ ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ ΜΗ ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ 
(ΑΝΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)(ΑΝΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)
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ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ –– ΜΗ ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ ΜΗ ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ 
(ΑΝΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)(ΑΝΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)
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ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ –– ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ 
(ΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)(ΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)

�� ΛηξιπρόθεσµηΛηξιπρόθεσµη

ΠΑ = ΠΑ = CC . . 

ΠΑ = ΠΑ = C.C.(ΣΠΑΡ(ΣΠΑΡiiν)ν)
i

i n−+− )1(1
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�� ΠροκαταβλητέαΠροκαταβλητέα

ΠΑ = ΠΑ = C C 

ΠΑ = ΠΑ = C.C.(ΣΠΑΡ(ΣΠΑΡiiν)(1+ν)(1+i)i)








 +−
+

−−

i

i n )1()1(1
1



ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ––ΡΑΝΤΕΣΡΑΝΤΕΣ
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ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ –– ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ ΣΤΑΘΕΡΕΣ ΡΑΝΤΕΣ 
(ΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)(ΙΣΟΠΟΣΕΣ ΤΑΜΕΙΑΚΕΣ ΡΟΕΣ)

Τι ποσό θα πρέπει να βάλουµε σήµερα στην Τράπεζα Τι ποσό θα πρέπει να βάλουµε σήµερα στην Τράπεζα 
ώστε να µπορούµε να εισπράττουµε 2000 ώστε να µπορούµε να εισπράττουµε 2000 €€ στο στο 
τέλος κάθε έτους επί 5 έτη και να έχουµε υπόλοιπο 0 τέλος κάθε έτους επί 5 έτη και να έχουµε υπόλοιπο 0 
στο τέλος του 5ου έτους; Ο ανατοκισµός θα είναι στο τέλος του 5ου έτους; Ο ανατοκισµός θα είναι 
ετήσιος και το επιτόκιο 15%.ετήσιος και το επιτόκιο 15%.
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ετήσιος και το επιτόκιο 15%.ετήσιος και το επιτόκιο 15%.

Απάντηση:Απάντηση:

ΠΑ = ΠΑ = C*             = 2000C*             = 2000** = 2000= 2000**
(3,(3,69596959) = ) = 

7391,87391,8

i

i n−+− )1(1







 +− −

15,0

)15,01(1 5



ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΡΟΣΚΑΙΡΗΣ ΠΑΡΟΥΣΑ ΑΞΙΑ ΠΡΟΣΚΑΙΡΗΣ 
ΣΤΑΘΕΡΗΣ ΡΑΝΤΑΣΣΤΑΘΕΡΗΣ ΡΑΝΤΑΣ
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ΠΑ διηνεκούς ράνταςΠΑ διηνεκούς ράντας

�� ΠΑ = ΠΑ = 

�� Οµολογία αορίστου διαρκείας δίδει Οµολογία αορίστου διαρκείας δίδει 
ετήσιο τόκο 80 ετήσιο τόκο 80 €€., το δε προεξοφλητικό ., το δε προεξοφλητικό 

i

C
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ετήσιο τόκο 80 ετήσιο τόκο 80 €€., το δε προεξοφλητικό ., το δε προεξοφλητικό 
επιτόκιο είναι 10%. Ποια είναι η επιτόκιο είναι 10%. Ποια είναι η 
τρέχουσα αξία της οµολογίας;τρέχουσα αξία της οµολογίας;

�� Απάντηση:Απάντηση:

�� PV= Π.Α. =PV= Π.Α. = == 800800€€
10,0

80



Μετοχή δίδει ετήσιο σταθερό µέρισµα 2 Μετοχή δίδει ετήσιο σταθερό µέρισµα 2 €€. . 
Αν οι αποδόσεις για µετοχές ίσου κινδύνου Αν οι αποδόσεις για µετοχές ίσου κινδύνου 
είναι 12%, να ευρεθεί η αξία της µετοχής είναι 12%, να ευρεθεί η αξία της µετοχής 
σήµερα.σήµερα.
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Λύση:Λύση:

2
16.67

0,12
=



Υπολογισµός όρου σταθερής ράνταςΥπολογισµός όρου σταθερής ράντας

Από τον τύπο της ΠΑ ράντας:Από τον τύπο της ΠΑ ράντας:

ΠΑ = ΠΑ = C.                  C.                  

Λύνοµε ως προς Λύνοµε ως προς CC ::

i

i n−+− )1(1

2020

Λύνοµε ως προς Λύνοµε ως προς CC ::

CC = ΠΑ / ΣΠΑΡ= ΠΑ / ΣΠΑΡ

Όπου ΣΠΑΡ = Συντελ. Αναγωγής Ράντας  = Όπου ΣΠΑΡ = Συντελ. Αναγωγής Ράντας  = 

i

i n−+− )1(1



Υπολογισµός όρου σταθερής Υπολογισµός όρου σταθερής 
ράνταςράντας

Παράδειγµα:Παράδειγµα:
∆ανείζεστε 20.000∆ανείζεστε 20.000€€ για 5 έτη µε επιτόκιο 10%. για 5 έτη µε επιτόκιο 10%. 
Πόσα χρήµατα πρέπει να καταβάλετε κάθε χρόνο Πόσα χρήµατα πρέπει να καταβάλετε κάθε χρόνο 
στην Τράπεζα για να εξοφλήσετε το δάνειο µε τους στην Τράπεζα για να εξοφλήσετε το δάνειο µε τους 
τόκους του στο τέλος των 5 ετών; τόκους του στο τέλος των 5 ετών; 
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Απάντηση:Απάντηση:
Το ζητούµενο εδώ είναι το τοκοχρεολύσιο.Το ζητούµενο εδώ είναι το τοκοχρεολύσιο.

CC = ΠΑ / συντελ. αναγωγής ράντας = ΠΑ / συντελ. αναγωγής ράντας 
= 20.000 / 3,7908  = 5.270 = η δόση του = 20.000 / 3,7908  = 5.270 = η δόση του 

δανείουδανείου



Υπολογισµός επιτοκίου σε  Υπολογισµός επιτοκίου σε  
σταθερή ράντασταθερή ράντα

i
)i1(1 n−+−

Από τον τύπο Π.Α. Ράντας, λύνουµε ως προς το Από τον τύπο Π.Α. Ράντας, λύνουµε ως προς το 
συντελεστή Π.Α. ράνταςσυντελεστή Π.Α. ράντας

και από τους πίνακες βρίσκουµε το επιτόκιο για και από τους πίνακες βρίσκουµε το επιτόκιο για n n 
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και από τους πίνακες βρίσκουµε το επιτόκιο για και από τους πίνακες βρίσκουµε το επιτόκιο για n n 
χρονικές περιόδους. χρονικές περιόδους. 

Αν το επιτόκιο δεν βρίσκεται στους πίνακες, Αν το επιτόκιο δεν βρίσκεται στους πίνακες, 
χρησιµοποιούµε γραµµική παρεµβολή. χρησιµοποιούµε γραµµική παρεµβολή. 



Υπολογισµός επιτοκίου σε  Υπολογισµός επιτοκίου σε  
σταθερή ράντασταθερή ράντα

Παράδειγµα:Παράδειγµα:

Μας δίδεται δάνειο 5 εκ. µε ετήσια τοκοχρεολυτική Μας δίδεται δάνειο 5 εκ. µε ετήσια τοκοχρεολυτική 
δόση 1,5 εκ. για περίοδο 5 ετών. Με τι επιτόκιο δόση 1,5 εκ. για περίοδο 5 ετών. Με τι επιτόκιο 
µας χρεώνει η τράπεζα;µας χρεώνει η τράπεζα;

2323

ΑπάντησηΑπάντηση

Από τον τύπο της ΠΑ ράντας:Από τον τύπο της ΠΑ ράντας:

ΠΑ = ΠΑ = C. C. 

Λύνοµε ως προς τον συντ.αναγωγής ράνταςΛύνοµε ως προς τον συντ.αναγωγής ράντας

i

i n−+− )1(1



Υπολογισµός επιτοκίου σε  Υπολογισµός επιτοκίου σε  
σταθερή ράντασταθερή ράντα

∆ηλ. ∆ηλ. 

συντελ. αναγωγής ράντας = ΠΑ / όρος της ράνταςσυντελ. αναγωγής ράντας = ΠΑ / όρος της ράντας

= δάνειο / δόση δανείου= δάνειο / δόση δανείου

= 5 / 1,5 = 3,333= 5 / 1,5 = 3,333

2424

= 5 / 1,5 = 3,333= 5 / 1,5 = 3,333

3,333 = συντελ. αναγωγής για  5 έτη και άγνωστο 3,333 = συντελ. αναγωγής για  5 έτη και άγνωστο 
επιτόκιοεπιτόκιο

Από τους πίνακες ευρίσκοµε το επιτόκιοΑπό τους πίνακες ευρίσκοµε το επιτόκιο



Υπολογισµός επιτοκίου σε  Υπολογισµός επιτοκίου σε  
σταθερή ράντασταθερή ράντα

Σε περίπτωση που το επιτόκιο δεν ευρίσκεται στους Σε περίπτωση που το επιτόκιο δεν ευρίσκεται στους 
πίνακες αλλά µεταξύ δύο επιτοκίων, κάνοµε πίνακες αλλά µεταξύ δύο επιτοκίων, κάνοµε 
γραµµική παρεµβολή:γραµµική παρεµβολή:

από τους πίνακες:    από τους πίνακες:    
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από τους πίνακες:    από τους πίνακες:    

((ii=16%)  3,2743 <  3,333 < 3,3522 (=16%)  3,2743 <  3,333 < 3,3522 (ii =15%)=15%)

= 0,2464   = 0,2464   ⇒⇒ ii =  15,25% =  15,25% x
%1

333,33522,3
2743,33522,3

−

−



Πίνακας απόσβεσης δανείουΠίνακας απόσβεσης δανείου

∆άνειο 2.000 ∆άνειο 2.000 €€ πρέπει να πληρωθεί σε 3 ετήσιες πρέπει να πληρωθεί σε 3 ετήσιες 
τοκοχρεολυτικές δόσεις. Το επιτόκιο είναι 12%. τοκοχρεολυτικές δόσεις. Το επιτόκιο είναι 12%. 
Να καταρτισθεί ο πίνακας αποπληρωµής του Να καταρτισθεί ο πίνακας αποπληρωµής του 
δανείου.δανείου.
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Λύση:Λύση:

Ευρίσκοµε τη δόση του δανείου από τον τύπο της Ευρίσκοµε τη δόση του δανείου από τον τύπο της 
ΠΑ ράντας : ΠΑ = ΠΑ ράντας : ΠΑ = CC * ΣΠΑΡ* ΣΠΑΡ

∆όση = όρος ράντας = ∆όση = όρος ράντας = CC =  ΠΑ / ΣΠΑΡ= =  ΠΑ / ΣΠΑΡ= 

C = 2000/2,4018  = 832,7C = 2000/2,4018  = 832,7€€



Πίνακας απόσβεσης δανείουΠίνακας απόσβεσης δανείου
έτηέτη ∆όση∆όση ΤόκοςΤόκος ΧρεολύσιοΧρεολύσιο Υπόλ. ∆ανείουΥπόλ. ∆ανείου

00 -- -- 20002000
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11 832,7832,7 240,0240,0 592,7592,7 1407,31407,3

22 832,7832,7 168,8168,8 663,8663,8 743,4743,4

33 832,7832,7 89,289,2 743,5743,5 00



Πίνακας απόσβεσης δανείουΠίνακας απόσβεσης δανείου

ΤόκοςΤόκος 1ου έτους : 2000 Χ 12% = 2401ου έτους : 2000 Χ 12% = 240

ΤόκοςΤόκος 2ου έτους : 1407 Χ 12% = 2ου έτους : 1407 Χ 12% = 
168,8168,8

2828

ΧρεολύσιαΧρεολύσια : 832,7 : 832,7 -- 240 =   592,7240 =   592,7

832,7 832,7 -- 168,8 = 663,8168,8 = 663,8

832,7 832,7 -- 89,2 = 743,589,2 = 743,5



• Επενδυτής δανείζεται σήµερα 1000000 € και συµφωνεί 
να το αποπληρώσει στο τέλος του 8ου έτους 
πληρώνοντας 1.594.000 €. Με ποιο επιτόκιο δανείζεται;

• Απάντηση

29

• Από πίνακες για ΣΠΑ = 0,6274 και για 8 έτη, ευρίσκοµε 
ι = 6%

1. ΠΑ = 1594000Χ 
8

1

(1 )i+
=  1000000 



• 2ος τρόπος

• ΜΑ = ΠΑ Χ (ΣΜΑ, i,8)
• (ΣΜΑ, i,8) = MA/ΠΑ = 1594000/1000000 = 1,594 
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• (ΣΜΑ, i,8) = MA/ΠΑ = 1594000/1000000 = 1,594 
• Πίνακες ΣΜΑ = 1,594 αντιστοιχεί σε επιτόκιο = 

6%



�� Τράπεζα χορηγεί δάνειο ύψους 1.000.000 Τράπεζα χορηγεί δάνειο ύψους 1.000.000 
µε ετήσιο επιτόκιο 12% και εξαµηνιαίο µε ετήσιο επιτόκιο 12% και εξαµηνιαίο 
ανατοκισµό. Το δάνειο πρέπει να ανατοκισµό. Το δάνειο πρέπει να 
εξοφληθεί σε 10 έτη µε ισόποσες εξοφληθεί σε 10 έτη µε ισόποσες 
εξαµηνιαίες δόσεις. Χορηγείται περίοδος εξαµηνιαίες δόσεις. Χορηγείται περίοδος 
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εξαµηνιαίες δόσεις. Χορηγείται περίοδος εξαµηνιαίες δόσεις. Χορηγείται περίοδος 
χάριτος ίση µε 5 εξαµ. δόσεις. Να χάριτος ίση µε 5 εξαµ. δόσεις. Να 
υπολογιστεί η εξαµηνιαία πληρωµήυπολογιστεί η εξαµηνιαία πληρωµή



�� ΛύσηΛύση

�� Βρίσκοµε τη ΜΑ των 1.000.000 στο 5Βρίσκοµε τη ΜΑ των 1.000.000 στο 5οο εξάµηνοεξάµηνο

Στη συνέχεια βρίσκοµε τον όρο της ράνταςΣτη συνέχεια βρίσκοµε τον όρο της ράντας

51.000.000 (1 0,06) 1338226X + =
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�� Στη συνέχεια βρίσκοµε τον όρο της ράνταςΣτη συνέχεια βρίσκοµε τον όρο της ράντας

για 15 εξαµηνιαίες περιόδους:για 15 εξαµηνιαίες περιόδους:

�� 1338200= Α Χ 1338200= Α Χ ((ΣΠΑΡ, 6%, 15) = ΑΧ9,7122ΣΠΑΡ, 6%, 15) = ΑΧ9,7122

�� Α = 137788 = η εξαµηνιαία δόσηΑ = 137788 = η εξαµηνιαία δόση


