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A 
 

1. Θεωρούμε 3 γραμμικά ανεξάρτητα διανύσματα 𝑢ଵ, 𝑢ଶ, 𝑢ଷ ενός διανυσματικού χώρου 𝑉 πάνω σε ένα 
σώμα 𝔽 και το γραμμικό συνδυασμό τους 𝑢 ൌ 𝜆ଵ𝑣ଵ ൅ 𝜆ଶ𝑣ଶ ൅ 𝜆ଷ𝑣ଷ με 𝜆௜ ∈ 𝔽, 1 ൑ 𝑖 ൑ 3. Δείξτε ότι τα  
διανύσματα 𝑢ଵ െ 𝑢,  𝑢ଶ െ 𝑢,  𝑢ଷ െ 𝑢 είναι γραμμικά ανεξάρτητα αν και μόνο αν 𝜆ଵ ൅ 𝜆ଶ ൅ 𝜆ଷ ് 1.  
 

2. Να λυθεί η εξίσωση: อ
𝑥ଷ െ 1 𝑥ଶ െ 1 𝑥 െ 1
𝑥ଷ െ 8 𝑥ଶ െ 4 𝑥 െ 2

𝑥ଷ െ 27 𝑥ଶ െ 9 𝑥 െ 3
อ ൌ 0. 

 
 

3. Να λυθεί με τη μέθοδο της απαλοιφής Gauss το σύστημα: ൝
𝑥 ൅ 2𝑦 െ 3𝑧 ൌ 4
𝑥 ൅ 3𝑦 ൅ 𝑧 ൌ 11

2𝑥 ൅ 5𝑦 െ 4𝑧 ൌ 13
ൡ. 

4. Θεωρούμε του μιγαδικούς αριθμούς 𝑧 ൌ 𝑥 ൅ 𝑦𝑖, 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ, για τους οποίους υπάρχει 𝑎 ∈ ℝ τέτοιο 

ώστε να ισχύει: ቀ௭ା௭̿
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𝑖 ൌ 𝑎 ൅ ሺ1 െ 𝑎ሻ𝑖 (1). Να αποδείξετε τα ακόλουθα: 

α) αν 𝐼𝑚ሺ𝑧ሻ ൌ 0, τότε 𝑎 ൌ 1. 
β) αν 𝛼 ൌ 0, τότε 𝑧ଶ ൅ 1 ൌ 0. 
γ) για τον πραγματικό αριθμό  𝑎 ∈ ℝ ισχύει ότι 0 ൑ 𝑎 ൑ 1. 
δ) οι εικόνες Μ των μιγαδικών 𝑧 ανήκουν σε κύκλο του οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα. 

 

5. Δίνεται η ευθεία ሺ𝜀ሻ  𝑥 െ 1 ൌ 𝑦 ൌ 2 െ 𝑧, το επίπεδο ሺ𝜋ሻ 𝛼𝑥 ൅ 𝑦 െ 𝑧 ൌ 2. Να βρείτε τις τιμές του 
𝛼 ∈ ℝ ώστε: 

α) η ευθεία ሺ𝜀ሻ να τέμνει το επίπεδο ሺ𝜋ሻ, 
β) η ευθεία ሺ𝜀ሻ να είναι παράλληλη στο επίπεδο ሺ𝜋ሻ, 
γ)  η ευθεία ሺ𝜀ሻ να είναι κάθετη στο επίπεδο ሺ𝜋ሻ. 

   


