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1. Έστω 𝑉 διανυσματικός χώρος πάνω σε ένα σώμα 𝕂, και 𝑣ଵ, 𝑣ଶ, 𝑣ଷ γραμμικά ανεξάρτητα διανύσματα 

του  𝑉.  Ορίζουμε  τα  διανύσματα  𝑤ଵ, 𝑤ଶ, 𝑤ଷ ∈ 𝑉  ως  𝑤ଵ ൌ 𝑣ଵ ൅ 𝑣ଶ, 𝑤ଶ ൌ 𝑣ଵ ൅ 𝑣ଷ, 𝑤ଷ ൌ 𝑣ଶ ൅ 𝑣ଷ. 

Εξετάστε αν τα διανύσματα 𝑤ଵ, 𝑤ଶ, 𝑤ଷ είναι ή όχι γραμμικά ανεξάρτητα. 
 

2. Έστω οι πίνακες: 

𝛢 ൌ ൤
𝛼 𝛽
𝛾 𝛿൨ και  𝛸 ൌ ቂ

𝑥
𝑦ቃ 

όπου ο 𝛸 είναι μη μηδενικός πίνακας. Να δείξετε ότι: 

α) αν 𝛢 ⋅ 𝛸 ൌ 𝜆𝛸, 𝜆 ∈ ℝ, τότε  𝜆ଶ െ ሺ𝛼 ൅ 𝛿ሻ𝜆 ൅ ሺ𝛼𝛿 െ 𝛽𝛾ሻ ൌ 0 με ሺ𝛼 ൅ 𝛿ሻଶ െ 4ሺ𝛼𝛿 െ 𝛽𝛾ሻ ൒ 0. 
β) 𝛢ଶ െ ሺ𝛼 ൅ 𝛿ሻ𝛢 ൅ ሺ𝛼𝛿 െ 𝛽𝛾ሻ𝛪ଶ ൌ 𝕆 όπου 𝛪ଶ ο μοναδιαίος 2 ൈ 2 πίνακας. 
 

3. Να λυθεί με τη μέθοδο της απαλοιφής Gauss το σύστημα: ൝
𝑥 െ 2𝑦 ൅ 𝑧 ൌ 1

𝑥 െ 𝑦 ൅ 𝑧 ൌ 2
2𝑥 െ 3𝑦 ൅ 2𝑧 ൌ 5

ൡ. 

4. Αν για τους μιγαδικούς αριθμούς 𝑧ଵ, 𝑧ଶ ισχύουν: |𝑧ଵ| ൌ |𝑧ଶ| ൌ 2 (Σ1) και 
௭భା௭మ

ଶା௭భ௭మ
ൌ ଵ

ଷ
 (Σ2), να βρείτε 

τους 𝑧ଵ, 𝑧ଶ . Δίνεται ότι 𝐼𝑚ሺ𝑧ଵሻ ൐ 0. 

5. Δίνονται οι ευθείες: 

ሺ𝜀ሻ ൝
𝑥 െ 𝑦 ൌ 0

2𝑥 െ 𝑦 ൅ 𝑧 ൌ 0
      ሺ𝜁ሻ ൝

𝑥 ൅ 𝑧 ൌ 0

𝑥 ൅ 𝑦 ൌ 1
 

 

Να αποδειχθεί ότι ορίζουν ένα επίπεδο και να βρεθεί η εξίσωσή του. 


