
 

ΤΜΗΜΑ ΗΛΕΚΤΡΟΛΟΓΩΝ ΜΗΧΑΝΙΚΩΝ & ΜΗΧΑΝΙΚΩΝ ΥΠΟΛΟΓΙΣΤΩΝ 

ΤΕΛΙΚΗ ΕΞΕΤΑΣΗ ΓΡΑΜΜΙΚΗ ΑΛΓΕΒΡΑ 
Εισηγητής: Γιώργος Τζανετόπουλος Εξέταση A’ Περιόδου 2024-25 

 

1. Υπολογίστε την ποσότητα:  

�
1 − √3𝑖𝑖
1 + √3𝑖𝑖

�
10

 . 

2. Έστω μιγαδικός αριθμός 𝑧𝑧 𝜖𝜖 ℂ για τον οποίο ισχύει: |𝑧𝑧| = 1. Αποδείξτε ότι |𝑤𝑤| = 1, όπου 

𝑤𝑤 =
2𝑧𝑧 − 𝑖𝑖
𝑖𝑖𝑖𝑖 + 2

 . 
 

3. Λύστε την εξίσωση: 

�

1 1 2 3
1 2 − 𝑥𝑥2 2 3
2 3 1 5
2 3 1 9 − 𝑥𝑥2

� = 0. 

4. Διερευνήστε και λύστε το σύστημα:  

6𝑥𝑥 − 12𝑦𝑦 + 6𝑧𝑧 = 6
3𝑥𝑥 − 5𝑦𝑦 + 5𝑧𝑧 = 13

2𝑥𝑥 − 6𝑦𝑦 + (𝑎𝑎 − 2)𝑧𝑧 = 𝛽𝛽 − 18
 

5. Για δύο διανύσματα 𝒖𝒖��⃗ ,𝒗𝒗 ���⃗ του ευκλείδειου χώρου ℝ3  δείξτε ότι: 

|𝒖𝒖��⃗ × 𝒗𝒗 ���⃗ |2 = |𝒖𝒖��⃗ |2|𝒗𝒗 ���⃗ |2 − (𝒖𝒖��⃗ ⋅ 𝒗𝒗 ���⃗ )2 . 

6. Δίνεται ο 3 × 3 μιγαδικός πίνακας 𝛢𝛢 = �
3 −2 0
2 3 0
0 0 5

�.  Απαντήστε στα ακόλουθα ερωτήματα. 

i. Βρείτε το χαρακτηριστικό πολυώνυμο του πίνακα 𝛢𝛢.  
ii. Βρείτε τις ιδιοτιμές του πίνακα 𝛢𝛢.  

iii. Για κάθε ιδιοτιμή βρείτε τα ιδιοδιανύσματα της.  

ΘΕΜΑ 1ο:   1,50 
ΘΕΜΑ 2ο:  1,50 
ΘΕΜΑ 3ο:   1,50 
ΘΕΜΑ 4ο:  2,00 
ΘΕΜΑ 5ο:  1,50 

ΘΕΜΑ 6ο: 
i.  0,50 

ii.  0,75 
iii.  0,75 

ΣΥΝΟΛΟ  10,00 
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