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Άσκηση 3  
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καθώς οι πίνακες 𝐴, 𝐵, 𝛢 ൅ 𝛣 είναι αντιστρέψιμοι και συνεπώς η ορίζουσά τους είναι μη μηδενική. Τότε 

όμως είναι και detሺ𝛤ሻ ് 0 άρα ο 𝛤 ൌ  𝐵ିଵ ൅  𝛢ିଵ είναι αντιστρέψιμος και ισχύει: 

ሺ𝐵ିଵ ൅  𝛢ିଵሻିଵ ൌ ሾ𝐴ିଵ ⋅ ሺ𝐴 ൅ 𝐵ሻ ⋅ 𝐵ିଵሿିଵ ൌ ሺ𝐵ିଵሻିଵ ⋅ ሺ𝐴 ൅ 𝐵ሻିଵ ⋅ ሺ𝐴ିଵሻିଵ ൌ 𝛣 ⋅ ሺ𝐴 ൅ 𝐵ሻିଵ ⋅ 𝛢 

Άσκηση 4 

Είναι 𝛥ଶ ൌ 𝛥 ⋅ 𝛥 ൌ ൦

1 1 1 1
1 െ1 1 െ1
1 1 െ1 െ1
1 െ1 െ1 1

൪ ⋅ ൦

1 1 1 1
1 െ1 1 െ1
1 1 െ1 െ1
1 െ1 െ1 1

൪ ൌ ൦

4 0 0 0
0 4 0 0
0 0 4 0
0 0 0 4

൪ ൌ 4 ⋅  𝕀. 

Επίσης 𝛥ଷ ൌ 𝛥ଶ ⋅ 𝛥 ൌ 4 ⋅  𝕀 ⋅ 𝛥 ൌ 4 ⋅ 𝛥, 𝛥ସ ൌ 𝛥ଷ ⋅ 𝛥 ൌ 4 ⋅ 𝛥 ⋅ 𝛥 ൌ 4 ⋅ 𝛥ଶ ൌ 4ଶ ⋅  𝕀, 𝛥ହ ൌ 𝛥ସ ⋅ 𝛥 ൌ ⋯ ൌ 4ଶ ⋅  𝛥 
και επαγωγικά μπορεί κάποιος να δείξει ότι: 

𝛥఑ ൌ ൜ 4௡ ⋅ 𝕀, 𝜅 ൌ 2𝑛
      4௡ ⋅ 𝛥, 𝜅 ൌ 2𝑛 ൅ 1
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